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AGH
Niech 2 bedzie alfabetem.
Zbior (jezyk) regularny nad alfabetem > definiujemy nastepujaco:
1) @ - zbidr pusty jest zbiorem regularnym,
2) {&} - zbidr zawierajacy tancuch pusty jest zbiorem regularnym,

3) {a} - (Vae2) zbiér zawierajacy tancuch ztozony z
pojedynczego symbolu alfabetu jest zbiorem regularnym,

4) jesli P i Q sa zbiorami regularnymi nad 2 to zbiorami
regularnymi sg takze:
a) P uQ - suma teoriomnogosciowa zbiorow P i Q,
b) PQ - ztozenie (konkatenacja) zbiorow P i Q,
c) P* - domkniecie Kleene’ego zbioru P.

5) nicinnego poza tym, co wynika z punktow (1) - (4), nie jest
zbiorem regularnym.
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Wyrazenia regularne stuzg do uproszczonego oznaczania zbioréw regularnych. Niech
2 bedzie alfabetem. Wyrazenia regularne nad alfabetem 2 definiujemy
nastepujaco:

1) @ - jest wyrazeniem regularnym oznaczajacym zbidr pusty & bedacy zbiorem
regularnym,

2) ¢- jest wyrazeniem regularnym oznaczajacym zbidr zawierajacy tancuch pusty
{&} bedacy zbiorem regularnym,

3) a- (VaeZX) jest wyrazeniem regularnym oznaczajacym zbidér zawierajacy
fancuch ztozony z pojedynczego symbolu alfabetu bedacy zbiorem regularnym,

4) jedli p i g sa wyrazeniami regularnymi oznaczajacymi odpowiednio zbiory
regularne P i Q@ nad X to wyrazeniami regularnymi sg takze:

a) plg - wyrazenie regularne oznaczajace P v Q - sume teoriomnogosciowg
zbioréw P i Q bedaca zbiorem regularnym,

b) pqg - wyrazenie regularne oznaczajace PQ - ztozenie (konkatenacje)
zbioréw P i Q bedace zbiorem regularnym,

c) p* - wyrazenie regularne oznaczajace P* - domkniecie Kleene’ego zbioru P
bedace zbiorem regularnym.

5) nic innego poza tym, co wynika z punktow (1) - (4), nie jest wyrazeniem
regularnym.
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Przyktad:
Niech = = {a, b}. Zbiorem regularnym nad 2 jest np. zbior:
{¢, a, ab, abb, abbb, abbbb, ...} = {¢} u {a}{b}*

Ten zbidr regularny zapisujemy w formie wyrazenia regularnego
jako:

e|ab*.
Przyktad:
Wyrazenie regularne:
(0j1)*011
odpowiada zbiorowi regularnemu:
({0} u{1})* {0}{13{1} =0, 1}* {011}
bedacemu dowolnym ciggiem zer i jedynek zakonczonym
sekwencjg: 011.
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b Wyrazenia regularne (2)

e Dwa wyrazenia p i q regularne sg rowne
(réwnowazne), gdy odpowiadajgce im zbiory
regularne P i Q sg réwne (identyczne).

e W zapisie wyrazen regularnych mozna
stosowac nawiasy.

e Zapisujac wyrazenia regularne stosujemy
nastepujgce priorytety operatorow:
= () - najwyzszy,

- x
= . - (konkatenacja)
» | - najnizszy.
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Niech p, q i r beda dowolnymi wyrazeniami
regularnymi. Prawdziwe sg nastepujace zaleznosci i
tozsamosci:

Tozsamosci

pla =qlp
pl(alr) = (plq)|r
p(ar) = (pq)r
palpr = p(qlr)
pqlrq = (plr)q
ep = pe = p
Ip=pc =D

e¥ =¢

g* = ¢

p* = plp* = (ple)*

(p*)* = p** = p*

PlIP=p

PIg=p

e|p* = p*

elpp* = p*

e|p*p = p*

pag*|pq* = pq*

(pla)* = (p*|g*)* = (p*g*)*
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Przykfad:
abb*|ab* = ab*

bo:

abb*|ab* = {ab}{b}* u {a}{b}* = {ab, abb, ...} u {a, ab, abb, ...} =
= {a, ab, abb, ...} = {a}{b}*

Przyktad:
(abja)*a = a(ba]a)*

bo:

(ab]a)* - to fancuchy zbudowane z liter a i b, rozpoczynajace sie literg a, w
ktérych zadne dwie litery b, o ile w ogdle wystepujg, nie wystepujg obok
siebie,

(ba]a)* - to tancuchy zbudowane z liter a i b, konczace sie literg a, w ktorych
zadne dwie litery b, o ile w ogdle wystepuja, nie wystepujg obok siebie,
(abla)*a oraz a(bala)* - to fancuchy zbudowane z liter a i b, rozpoczynajace
sie i konczace sie literg a, w ktorych zadne dwie litery b, o ile w ogdle

wystepuja, nie wystepuja obok siebie.
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Przyktad:
(a|b)* # a*|b*
bo:
(alb)* = {a, b}* = {¢, a, b, aa, ab, ba, bb, aaa, aab, ...}

a¥|b* = {a}* U {b}* = {g, a, a3, aaa, ...} u{g b, bb, bbb, ...} =
={g, a, b, aa, bb, aaa, bbb, ...}

Przykfad:
b(ab|b)* # aa*b(aa*b)*
bo:

b(ab|b)* - to tancuchy zbudowane z liter a i b, rozpoczynajgce sie i konczace sie
literg b, w ktorych zadne dwie litery a, nie wystepujg obok siebie,

aa*b(aa*b)* - to faficuchy zbudowane z liter a i b, rozpoczynajace sie literg a,
konczace sie literg b, w ktérych zadne dwie litery b nie wystepujg obok siebie.




